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SUBIECTUL I. 

Arătaţi că: 

 
 

Rezolvare 

Dezvoltând suma dată  obţinem: 

 

Ştim că :  .(1p) 

  

                                                                     , 

 

 
                                                                      …………………… 

                                                            .(3p) 

Adunând relaţiile de mai sus obţinem: 

(1p) 

Q.E.D. 

SUBIECTUL II.  

Să se determine : S =  , unde [a] reprezintă partea întreagă a numărului real a. 
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Rezolvare:  =  (1p) 

Avem relaţia evidentă : < = , pentru k Adică   

(2p) 

Însumând după k obţinem:  

= 1  - = <  1 (2p)  =>  (1p) 

Deci S=1. 

 

SUBIECTUL III 
        Pe laturile [AB] şi  [AC] ale triunghiului ABC se consideră punctele D, respectiv E, astfel 

încât  .Pe dreptele BE, respectiv CD se consideră punctele E1 şi D1 astfel încât =3  

şi =2 .Să se demonstreze că punctele E1 ,A şi D1  sunt coliniare. 

Dem. 

 

=  (2p) 

(2p) 

 

 

=  6=6(2p) =>  sunt vectori paraleli .Deci A, E1  şi D1  sunt coliniare.(1p)Q.E.D. 
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SUBIECTUL IV. 

În triunghiul  ABC  fie  I  centrul cercului înscris în triunghi, G centrul de greutate, 

 . 

a) Demonstraţi, că pentru orice punct  P  din planul triunghiului are loc relaţia 

 

b) Exprimaţi   în funcţie de vectorii   şi   

c) În ce condiţii vor fi   și  AC  paralele? 

 

Rezolvare 
a) Aplicarea teoremei bisectoarei                             2 puncte 

- În triunghiul ABC :  

- În triunghiul ABE :  

Scrierea vectorilor de poziţie                  2 puncte 

  

 
                                                                  

b) Scrierea vectorilor                                        2 puncte 

  

  
 

Deci     

c)   este condiţia necesară.                      1 punct 

 

 

 

 

 

 

 

 


